DM de MPSI2

Devoir non surveillé
Etude d’un polynome

Soit @ un entier naturel. On introduit le polynéme P, = X3 — (a? + 2a) X + 2.

1 On suppose que a est tel que P, posséde trois racines t1,ts, t3 dans Z (comptées avec leurs multiplicités),
ou tl < tg < t3.
a Quc valent tl + t2 + t3 et t1t2t3 ?
b Calculer P,(0) et en déduire que t; < 0.
¢ Déduire de ce qui précede que t1 < to < t3 < —t1, puis les valeurs de t1, to, t3.
d Montrer que P.(t3) = 0. En déduire la valeur de a.

2 Réciproquement, montrer que la valeur de a ainsi trouvée convient bien.



